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Άλγεβρα ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 1 ΑΣΚΗΣΗ: 1 

ΘΕΜΑ 4 
 

 

ΘΕΜΑ 4 

Ο Κώστας έχει τρία παιδιά. Δύο δίδυμα κορίτσια και ένα αγόρι. Στην ερώτηση πόσων 

χρονών είναι τα παιδιά του, απάντησε ως εξής: 

1. Το άθροισμα των ηλικιών και των τριών παιδιών είναι 14. 

2. Το γινόμενο της ηλικίας της κόρης μου επί την ηλικία του γιου μου είναι 24. 

3. Τα άθροισμα των ηλικιών των κοριτσιών είναι μικρότερο από την ηλικία του 

αγοριού. 

α) Να γράψετε τις εξισώσεις που περιγράφουν τα στοιχεία 1. και 2. που έδωσε ο 

Κώστας. 

 (Μονάδες 10) 

β) Να βρείτε τις ηλικίες των παιδιών του Κώστα. 

 (Μονάδες 15) 
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Άλγεβρα ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 1 ΑΣΚΗΣΗ: 2 

ΘΕΜΑ 4 

ΘΕΜΑ 4 

Μια παρέα τεσσάρων φίλων παραγγέλνει σάντουιτς. Στο παρακάτω σχήμα φαίνεται η 

παραγγελία τους. Τα συστατικά των σάντουιτς είναι βιολογικά και το ψωμί είναι ολικής άλεσης 

(βιολογικό). Το ψωμί για κάθε σάντουιτς έχει κόστος 0,3  ευρώ. Το πρώτο σάντουιτς έχει 2  

φέτες ζαμπόν, 4  φέτες τυρί, δεν έχει γαλοπούλα και κοστίζει 3,8  ευρώ. Το δεύτερο έχει 1 

φέτα ζαμπόν, 2  φέτες τυρί, 3  φέτες γαλοπούλα και κοστίζει 3,55  ευρώ. Το τρίτο έχει 3  φέτες 

ζαμπόν, δεν έχει τυρί, έχει 3  φέτες γαλοπούλα και κοστίζει 4,05  ευρώ. Ο σερβιτόρος δεν έχει 

προλάβει να συμπληρώσει το κόστος του τελευταίου σάντουιτς. 

 

σάντουιτς φέτες 

ζαμπόν 

φέτες τυρί φέτες γαλοπούλα ψωμί κόστος 

1ο  2 4 0 0,3€ 3,8 € 

2ο  1 2 3 0,3€ 3,55 € 

3ο  3 0 3 0,3€ 4,05 € 

4ο  2 2 1 0,3€  

  Σύνολο  

 

α) Να εκφράσετε τα δεδομένα του προβλήματος με ένα σύστημα τριών εξισώσεων με τρείς 

αγνώστους. 

(Μονάδες 9) 

β) Να βρείτε πόσο κοστίζει η μία φέτα τυρί, η μία φέτα γαλοπούλα και η μία φέτα ζαμπόν. 

(Μονάδες 10) 

γ) Πόσα χρήματα θα πληρώσουν συνολικά οι τέσσερεις φίλοι για την παραγγελία τους;  

(Μονάδες 6) 
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Άλγεβρα ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 1 ΑΣΚΗΣΗ: 2 

ΘΕΜΑ 4 

ΛΥΣΗ 

α) Αν η μία φέτα ζαμπόν κοστίζει x  ευρώ, η μία φέτα τυρί y  ευρώ και η μία φέτα γαλοπούλα 

𝑧 ευρώ, προκύπτει το παρακάτω σύστημα τριών εξισώσεων με τρεις αγνώστους: 

2 4 0 0,3 3,8 2 4 0 3,5

2 3 0,3 3,55 2 3 3,25

3 0 3 0,3 4,05 3 0 3 3,75

x y z x y z

x y z x y z

x y z x y z

       
         
        

  

β) Θα λύσουμε το παραπάνω σύστημα για να βρούμε τις τιμές των x , y  και z . Έχουμε: 

2
2 4 3,5 2 4 3,5 6 3 0,5

2 3 3,25 2 4 6 6,5 2 4 3,5 2 4 3,5

3 3 3,75 3 3 3,75 3 3 3,75 3 3 0,5 3,75

0,5 0,5

2 4 3,5

3 1,5 3,75

x y x y z z

x y z x y z x y x y

x z x z x z x

z z

x y

x


        

                   
              

 
   
  

αφαιρούμε
απότην(2η)την(1η)

0,5 0,5 0,5

2 4 3,5 2 4 3,5 2 0,75 4 3,5 1,5 4 3.5

3 2,25 0,75 0,75 0,75

0,5

0,5

0,75

z z z

x y x y y y

x x x x

z

y

x

     
                  
         


 
 

 

Τελικά, η μία φέτα ζαμπόν κοστίζει 0,75x   ευρώ, η μία φέτα τυρί κοστίζει 0,5y   ευρώ και η 

μία φέτα γαλοπούλα κοστίζει 0,5z   ευρώ. 

γ) Το τέταρτο σάντουιτς κοστίζει 2 0,75 2 0,5 1 0,5 0,3 3,3        ευρώ. Συνολικά θα 

πληρώσουν λοιπόν: 3,8 3,55 4,05 3,3 14,7     ευρώ. 
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Άλγεβρα ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 1 ΑΣΚΗΣΗ: 3 

ΘΕΜΑ 4 

ΘΕΜΑ 4 

α) Να λύσετε το σύστημα  1 2 2

6
:

13

xy

x y


 

 
. 

                                                                   (Μονάδες 8) 

β) Είναι όλες οι λύσεις του συστήματος  1  λύσεις και του  2 2 2

6
:

13

xy

x y

  
 

; Να 

αιτιολογήσετε την απάντησή σας.                                                                                 

(Μονάδες 5) 

γ) Η γεωμετρική αναπαράσταση του συστήματος  2  φαίνεται στο παρακάτω σχήμα. Με 

βάση το σχήμα,  

i. να βρείτε τις λύσεις του  2 .  

(Μονάδες 4) 

ii. να παραστήσετε γεωμετρικά το σύστημα  1  σημειώνοντας τις λύσεις του. 

(Μονάδες 8) 
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Άλγεβρα ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 1 ΑΣΚΗΣΗ: 3 

ΘΕΜΑ 4 

ΛΥΣΗ 

α) Έχουμε: 22 2
4 22

6
6

6

613
13 36 0 (1).13

y
xy yx

x
x y

x xx
x

        
             

 

Θέτουμε 2 0x   , οπότε η εξίσωση (1) γίνεται: 2 13 36 0     που έχει ρίζες 4   και 

9  . Άρα 2 4 2x x     και 2 9 3x x    .  

Οπότε το σύστημα έχει τέσσερις λύσεις, τις  2,3 , ( 2, 3), (3,2)   και  3, 2  .  

β) Παρατηρούμε ότι: 

2 3 6   και 2 22 3 4 9 13    . Ομοίως 2 ( 3) 6     και    2 2
2 3 4 9 13      , 3 2 6   

και 2 23 2 9 4 13    ,    3 2 6     και    2 2
3 2 9 4 13      , άρα οι λύσεις του 

συστήματος  1  είναι και λύσεις του  2 . 

γ)  

i. To  2  έχει οκτώ λύσεις, τις    2,3 , ( 2, 3), (3,2), 3, 2     (που είναι λύσεις και του  

 1 ) και τις    2,3 , ( 3,2), (3, 2), 2, 3    . 

ii. Όπως φαίνεται στο διπλανό  

σχήμα, η γεωμετρική αναπαράσταση  

του  1  είναι το τμήμα της γραφικής  

αναπαράστασης του  2  που  

αποτελείται από τον κύκλο και τους  

κλάδους της υπερβολής που βρίσκονται  

στο 1ο και 3ο τεταρτημόριο, 

όπου είναι σημειωμένα και τα  

σημεία τομής των δυο γραμμών,  

οι συντεταγμένες των οποίων  

είναι οι λύσεις του συστήματος αυτού. 
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