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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 1 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται η παρακάτω λίστα δεδομένων: 

2  , 3  , 2  , 1  , 2  , 3  ,   2  , 2  , 1. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. η μέση τιμή είναι x̅ = 2,                 (Μονάδες 5) 

ii. η διάμεσος είναι δ = 2.                 (Μονάδες 5) 

β) Να βρείτε: 

i. τη διακύμανση,                 (Μονάδες 5) 

ii. την τυπική απόκλιση,                 (Μονάδες 5) 

iii. τον συντελεστή μεταβλητότητας.                 (Μονάδες 5) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 1 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α) 

i. Το πλήθος των παρατηρήσεων 2  , 3  , 2  , 1  , 2  , 3  ,   2  , 2  , 1 είναι ν = 9. 

Η μέση τιμή είναι: 

x̅ = 
t1+t2+t3+t4+t5+t6+t7+t8+t9   

ν
 

x̅ = 
2+3+2+1+2+3+2+2+1   

9
 

x̅ = 
18 

9
 

x̅ = 2 

Εναλλακτικά: Οι τιμές των παρατηρήσεων είναι οι x1 = 1 , x2 = 2 και x3 = 3, με 

αντίστοιχες συχνότητες v1 = 2 , v2 = 5 και v3 = 2, οπότε η μέση τιμή είναι: 

x̅ = 
x1∙v1+x2∙v2+x3∙v3 

ν
 

x̅ = 
1∙2+2∙5+3∙2 

9
 

x̅ = 
18 

9
 

x̅ = 2 

ii. Για να υπολογίσουμε τη διάμεσο, διατάσσουμε τις παρατηρήσεις σε αύξουσα σειρά. Η 

διάμεσος δ είναι τότε η μεσαία παρατήρηση, αφού το ν = 9 είναι περιττός αριθμός, άρα 

είναι η 5η παρατήρηση: 

1 , 1 , 2 , 2 , 𝟐 , 2 , 2 , 3 , 3 

Επομένως δ = 2. 

β) 

i. Η διακύμανση s2 είναι: 

s2 =
(t1−x̅)

2+(t2−x̅)
2+(t3−x̅)

2+(t4−x̅)
2+(t5−x̅)

2+(t6−x̅)
2+(t7−x̅)

2+(t8−x̅)
2+(t9−x̅)

2  
ν

 

s2 =
(2−2)

2
+(3−2)

2
+(2−2)

2
+(1−2)

2
+(2−2)

2
+(3−2)

2
+(2−2)

2
+(2−2)

2
+(1−2)

2
  

9
 

s2 =
1+1+1+1  

9
 

s2 =
4
9
 

Εναλλακτικά: 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 1 

ΘΕΜΑ 2 

s2 = 
(x1−x̅)2∙v1+(x2−x̅)2∙v2+(x3−x̅)2∙v3  

ν
 

s2 =  
(1−2)

2
∙2+(2−2)

2
∙5+(3−2)

2
∙2  

9
=

4
9
  

ii. Η τυπική απόκλιση είναι  s = √4
9

=
2
3
 . 

iii. Ο συντελεστής μεταβλητότητας είναι CV =
s

|x̅|
=

2/3
2

=
1
3
 .        
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 2 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Στα πλαίσια μιας έρευνας που διενεργήθηκε σε 300 μαθητές/μαθήτριες ενός Λυκείου 

σχετικά με την Κλιματική Αλλαγή τέθηκε η ερώτηση : «Πιστεύετε ότι η κλιματική αλλαγή είναι 

κάτι για το οποίο οι επιστήμονες υπερβάλλουν;» Οι απαντήσεις των μαθητών/τριών του 

σχολείου αναπαριστώνται στο επόμενο στοιβαγμένο ραβδόγραμμα: 

 

 

α) Ποιo ποσοστό των μαθητών που απάντησαν ΝΑΙ πηγαίνει στην Α’ Λυκείου;  

 (Μονάδες 8) 

β)  

i. Πόσοι μαθητές του Λυκείου απάντησαν ότι  η κλιματική αλλαγή είναι κάτι για το οποίο 

οι επιστήμονες υπερβάλλουν; Τι ποσοστό του συνόλου των μαθητών είναι;

 (Μονάδες 8) 

ii. Τι ποσοστό από κάθε τάξη απάντησαν ότι η κλιματική αλλαγή είναι κάτι για το οποίο 

οι επιστήμονες δεν υπερβάλλουν; 

 (Μονάδες 9) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 2 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α) Σύμφωνα με το ραβδόγραμμα οι μαθητές/μαθήτριες του Λυκείου που απάντησαν ΝΑΙ 

είναι 9+10+11=30 (9 από την Α’, 10 από τη Β’ και 11 από τη Γ’) . Από αυτούς οι 9 είναι μαθητές 

της Α’ τάξης. Έτσι το ποσοστό των μαθητών που απάντησαν ΝΑΙ και πηγαίνει στην Α’ Λυκείου 

είναι 
9

30
 = 

3

10
 = 

30

100
 = 30%. 

β)  

i. Αθροίζοντας τις τιμές των ράβδων με την απάντηση «ναι» έχουμε 30 

μαθητές/μαθήτριες (9 από την Α’, 10 από τη Β’ και 11 από τη Γ’) που απάντησαν ότι  

η κλιματική αλλαγή είναι κάτι για το οποίο οι επιστήμονες υπερβάλλουν. Το ποσοστό 

είναι 
30

300
 = 

10

100
 = 10% των μαθητών/τριών του Λυκείου. 

ii. Από τους 100 μαθητές/μαθήτριες της Α’ τάξης οι 69 απάντησαν ότι οι επιστήμονες 

δεν υπερβάλλουν. Το ζητούμενο  ποσοστό είναι  
69

100
 = 69% . 

Από τους 80 μαθητές/μαθήτριες της Β’ τάξης οι 56 απάντησαν ότι οι επιστήμονες 

δεν υπερβάλλουν. Το ζητούμενο  ποσοστό είναι 
56

80
 = 

14

20
 = 

70

100
 = 70%. 

Από τους 120 μαθητές/μαθήτριες της Γ’ τάξης οι 81 απάντησαν ότι οι επιστήμονες 

δεν υπερβάλλουν. Το ζητούμενο  ποσοστό είναι 
81

120
 = 

27

40
 = 

67,5

100
 = 67,5%. 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 3 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Τo παρακάτω θηκόγραμμα παρουσιάζει τους πόντους ενός παίκτη μιας ομάδας 

καλαθοσφαίρισης στα 15 τελευταία παιχνίδια της ομάδας του.  

 

Με τη βοήθεια του θηκογράμματος να βρείτε: 

α) Tο εύρος R των πόντων του παίκτη.  (Μονάδες 6) 

β) Τα τεταρτημόρια Q1, Q2 και Q3. (Μονάδες 9) 

γ) To ενδοτεταρτημοριακό εύρος Q. (Μονάδες 5) 

δ) Τις ακραίες τιμές.  (Μονάδες 5) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 3 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

 

α) Το εύρος R ορίζεται ως η διαφορά της ελάχιστης παρατήρησης από τη μέγιστη 

παρατήρηση. Στην περίπτωσή μας είναι R = 32 – 2 = 30. 

β) Από το θηκόγραμμα έχουμε ότι Q1=6, Q2=12 και Q3=16. 

γ) Το ενδοτεταρτημοριακό εύρος Q είναι η διαφορά του πρώτου τεταρτημορίου Q1 από το 

τρίτο τεταρτημόριο Q3, δηλαδή Q=Q3-Q1=16-6=10. 

δ) Οι παρατηρήσεις που βρίσκονται έξω από το διάστημα [Q1-1,5Q , Q3+1,5Q] = [-9 , 31] 
ονομάζονται ακραίες τιμές. Στην περίπτωσή μας ακραία τιμή είναι η τιμή 32. 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 4 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Οι βαθμοί μιασ μαθήτριασ τησ Γ’ λυκείου ςτα διαγωνίςματα των μαθηματικών κατά τη 

διάρκεια του ζτουσ ήταν :  12 ,14, 15, 16, 20, 17, 12, 14 . 

α) Να υπολογιςτεί η μζςη τιμή των βαθμών τησ. (Μονάδεσ 8) 

β) Να υπολογιςτεί η διάμεςοσ των βαθμών τησ. (Μονάδεσ 4) 

γ) Να δειχτεί ότι  η διακφμανςη είναι ίςη με  
  

 
 . (Μονάδεσ 8) 

δ) Να υπολογιςτεί ο ςυντελεςτήσ μεταβλητότητασ. (Μονάδεσ 5)  
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 4 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ  

α) Η μζςη τιμή των βαθμών τησ δίνεται από τον τφπο  ̅ = 
             

 
   και μετά από 

αντικατάςταςη προκφπτει :   ̅   
                       

 
 
   

 
=15 

β) Οι βαθμολογίεσ ςε αφξουςα ςειρά είναι οι : 12,12,14,14,15,16,17,20 και επειδή το 

πλήθοσ είναι άρτιο δ= 
     

 
 = 14,5 

γ) Η διακφμανςη τησ βαθμολογίασ δίνεται από τον τφπο  

   = 
(    ̅)

  (    ̅)
  (    ̅)

      (    ̅)
  

 
 και μετά από αντικατάςταςη προκφπτει :  

   
(     )  (     )  (     )  (     )    (     )    (     )    (     )     (     ) 

 
   

 
(  )  (  )  (  )  (  )  ( )  ( )   ( )   ( )  

 
   

 

 
                

 
 
  

 
 
  

 
 . 

δ) Ο ςυντελεςτήσ μεταβλητότητασ δίνεται από τον τφπο CV=  
 

| ̅|
  . Για να υπολογιςτεί πρζπει 

να βροφμε την τυπική απόκλιςη που είναι   √   , ειδικότερα   √   √
  

 
 
 

 
 , 

όπου με αντικατάςταςη προκφπτει :CV= 

 

 

  
 
 

 
   0,17. 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 5 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Στο επόμενο σημειόγραμμα φαίνονται τα γκολ που σημείωσε η εθνική ομάδα της 

Αργεντινής στο Μουντιάλ του Κατάρ το 2022 στα επτά συνολικά παιχνίδια που 

χρειάστηκε να αγωνισθεί μέχρι να κατακτήσει το παγκόσμιο κύπελλο. 

 

α) Mε βάση το σημειόγραμμα να καταγράψετε τον αριθμό των γκολ σε κάθε αγώνα. 

 (Μονάδες 5) 

β) Να υπολογίσετε για τα γκολ  που σημείωσε η ομάδα στα 7 αυτά παιχνίδια: 

i. Tη μέση τιμή. (Μονάδες 5) 

ii. Το εύρος. (Μονάδες 5) 

iii. Την επικρατούσα τιμή. (Μονάδες 5) 

iv. Την διάμεσο. (Μονάδες 5) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 5 

ΘΕΜΑ 2 

 

ΛΥΣΗ 

α) Τα γκολ που σημείωσε η ομάδα στους επτά αγώνες, σύμφωνα με το 

σημειόγραμμα, σε αύξουσα διάταξη, είναι: 

1,2,2,2,3,4,4 

β)  

i. H μέση τιμή των παραπάνω παρατηρήσεων είναι: 

 ̅ = 
             

 
 = 
  

 
 , δηλαδή περίπου ίση με 2,57 

ii. Το εύρος R είναι η διαφορά της ελάχιστης παρατήρησης από τη μέγιστη 

παρατήρηση, δηλαδή R=4-1=3. 

iii. Η επικρατούσα τιμή Μο είναι η παρατήρηση με τη μεγαλύτερη συχνότητα. 

Στην περίπτωσή μας είναι Μο=2. 

iv. Tο πλήθος των παρατηρήσεων είναι επτά (περιττό) και οι τιμές είναι σε 

αύξουσα διάταξη. Η διάμεσος είναι η μεσαία τιμή, δηλαδή δ=2. 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 6 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Το παρακάτω ιστόγραμμα σχετικών συχνοτήτων % αντιστοιχεί στους βαθμούς 50 μαθητών 

και μαθητριών της Β΄ τάξης ενός Λυκείου, στο μάθημα της Λογοτεχνίας για το Α΄ τετράμηνο. 

 

α) Να μεταφέρετε στο τετράδιό σας και να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα 

συχνοτήτων.             (Μονάδες 10) 

Κλάσεις με τους βαθμούς Συχνότητα 𝜈𝑖 Σχετική συχνότητα 𝑓𝑖% 

[12, 14)   

[14, 16)   

[16, 18)   

[18, 20)   

Σύνολο   

 

β) Τι ποσοστό των μαθητών ή μαθητριών έχουν βαθμό: 

i. 18 ή περισσότερο.                                                                                                      (Μονάδες 4) 

ii. μικρότερο από 14.                                                                                                 (Μονάδες 4) 

iii. τουλάχιστον 14.              (Μονάδες 7) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 6 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α) Αντλώντας στοιχεία από το ιστόγραμμα συχνοτήτων συμπληρώνουμε την στήλη «σχετική 

συχνότητα 𝑓𝑖%». 

Εφόσον οι μαθητές και μαθήτριες είναι 50, τότε κάθε συχνότητα αντιστοιχεί στο μισό της 

αντίστοιχης σχετική συχνότητας %, δηλαδή 𝜈𝑖 = (𝑓𝑖%): 2. 

Π.χ. 𝜈1 = (𝑓1%): 2 = 10: 2 = 5. 

Ομοίως συμπληρώνουμε τη στήλη «συχνότητα 𝜈𝑖». 

 

Κλάσεις με τους βαθμούς Συχνότητα 𝜈𝑖 Σχετική συχνότητα 𝑓𝑖% 

[12, 14) 5 10 

[14, 16) 15 30 

[16, 18) 25 50 

[18, 20) 5 10 

Σύνολο 50 100 

 

β) i. Βαθμό 18 ή περισσότερο έχουν οι μαθητές ή οι μαθήτριες που οι βαθμοί τους ανήκουν 

στην κλάση [18, 20), άρα 10%. 

ii. Βαθμό μικρότερο από 14 έχουν οι μαθητές ή οι μαθήτριες που οι βαθμοί τους ανήκουν 

στην κλάση [12, 14), άρα 10%. 

iii. Βαθμό τουλάχιστον 14 έχουν οι μαθητές ή οι μαθήτριες που οι βαθμοί τους ανήκουν στις 

κλάσεις [14, 16), [16, 18) και [18, 20). Η΄, αλλιώς εκείνοι και εκείνες που δεν ανήκουν στην 

κλάση [12, 14), άρα 100% − 10% = 90%.  
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 7 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Στη σχολική εκδρομή ενός Δημοτικού Σχολείου πήγαν ορισμένα παιδιά από κάθε μια από 

τις τάξεις Α΄, Β΄, Γ΄ και Δ΄. Στο παρακάτω κυκλικό διάγραμμα παριστάνονται αυτά τα παιδιά 

ανά τάξη, ως ποσοστό επί του συνόλου των παιδιών που πήγαν στην εκδρομή. 

 

 

 

α) Με τη βοήθεια του κυκλικού διαγράμματος να απαντήσετε στο εξής: Από ποια τάξη, από 

τις Α΄, Β΄, Γ΄ ή Δ΄ ήταν τα περισσότερα στην εκδρομή και από ποια τα λιγότερα; 

            (Μονάδες 8) 

β) Να μεταφέρετε στο τετράδιό σας και να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα σχετικών 

συχνοτήτων.  

Τάξη Σχετική συχνότητα 𝑓% 

Α  

Β  

Γ  

Δ  

Σύνολο  

 

            (Μονάδες 10) 

γ) Να σχεδιάσετε το αντίστοιχο ραβδόγραμμα σχετικών συχνοτήτων %. 

         (Μονάδες 7) 

Α
40%

Β
20%

Γ
30%

Δ

Κυκλικό διάγραμμα σχετικών συχνοτήτων %

Α

Β

Γ

Δ
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 7 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α) Ο μικρότερος κυκλικός τομέας του κυκλικού διαγράμματος είναι ο Δ, άρα τα παιδιά της 

Δ΄ τάξης ήταν τα λιγότερα στην εκδρομή. 

Αντίστοιχα, ο μεγαλύτερος κυκλικός τομέας είναι ο A, άρα τα παιδιά της Α΄ τάξης ήταν τα 

περισσότερα στην εκδρομή. 

 

β) Για τις τάξεις Α΄, Β΄ και Γ΄, οι σχετικές συχνότητες % είναι 40, 20 και 30, αντίστοιχα, 

σύμφωνα με το κυκλικό διάγραμμα. 

Για την Δ΄ τάξη, η σχετική συχνότητα % είναι 100 − (40 + 20 + 30) = 10. 

Άρα, συμπληρώνουμε τον πίνακα: 

Τάξη Σχετική συχνότητα 𝑓% 

Α 40 

Β 20 

Γ 30 

Δ 10 

Σύνολο 100 

 

γ) Χρησιμοποιώντας τα παραπάνω στοιχεία σχεδιάζουμε το ζητούμενο ραβδόγραμμα. 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 8 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Η Χριστίνα πηγαίνει για τρέξιμο τουλάχιστον 5 φορές την εβδομάδα. Τις τελευταίες 

τέσσερις εβδομάδες μετρούσε κάθε φορά σε πόσα δευτερόλεπτα έτρεχε 1 χιλιόμετρο. Το 

παρακάτω θηκόγραμμα αντιστοιχεί στις μετρήσεις της Χριστίνας. 

 

α) Χρησιμοποιώντας το θηκόγραμμα, να βρείτε:  

i. το εύρος 𝑅 των μετρήσεων, 

ii. τη διάμεσο 𝛿 των μετρήσεων, 

iii. το πρώτο και το τρίτο τεταρτημόριο των μετρήσεων, 𝑄1 και 𝑄3 αντίστοιχα, 

iv. το ενδοτεταρτημοριακό εύρος 𝑄 των μετρήσεων. 

            (Μονάδες 20) 

β) Ποιος είναι ο καλύτερος (μικρότερος) χρόνος που έκανε η Χριστίνα; 

            (Μονάδες 5) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 8 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α) Από τα στοιχεία το θηκογράμματος καταλαβαίνουμε ότι: 

i. Η μέγιστη μέτρηση είναι 366 δευτερόλεπτα και η ελάχιστη 330 δευτερόλεπτα, άρα το 

εύρος είναι 𝑅 = 366 − 330 = 36 δευτερόλεπτα. 

ii. Η διάμεσος είναι 𝛿 = 348 δευτερόλεπτα. 

iii. Το πρώτο και το τρίτο τεταρτημόριο είναι 𝑄1 = 336 και 𝑄3 = 360 δευτερόλεπτα. 

iv. To ενδοτεταρτημοριακό εύρος είναι 𝑄 = 𝑄3 − 𝑄1 = 360 − 336 = 24 δευτερόλεπτα. 

β) Σύμφωνα με το θηκόγραμμα είναι 330 δευτερόλεπτα. 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 9 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2  

Στο παρακάτω διάγραμμα διαςποράσ παρουςιάηεται θ κατανάλωςθ θλεκτρικισ ενζργειασ 

Χ για το φωτιςμό των οδών ςτουσ 50 νομοφσ τθσ Ελλάδασ (εκτόσ του νομοφ Αττικισ και 

Θεςςαλονίκθσ), ςε ςχζςθ με τθν κατανάλωςθ θλεκτρικισ ενζργειασ Υ για τισ Δθμόςιεσ ι 

Δθμοτικζσ Αρχζσ.   

 

 

 

 

 

Κατανάλωση ηλεκτρικής ενζργειας σε χιλιάδες Kwh 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 9 

ΘΕΜΑ 2 

α) Να ομαδοποιιςετε τθν κατανάλωςθ θλεκτρικισ ενζργειασ Υ που απαιτείται για τθ 

χριςθ ςε Δθμόςιεσ ι Δθμοτικζσ Αρχζσ ςε κλάςεισ πλάτουσ 4000, ξεκινώντασ από τθν 

κλάςθ *2000,6000) και να φτιάξετε τον πίνακα ςυχνοτιτων    και ςχετικών ςυχνοτιτων 

   .  (Μονάδεσ 15) 

β) Να καταςκευάςετε το ιςτόγραμμα και το πολφγωνο ςυχνοτιτων για τθν μεταβλθτι Υ. 

 (Μονάδεσ 10) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 9 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α)  

 

 

 

Μετρώντασ τισ τελείεσ ςτο παραπάνω διάγραμμα διαςποράσ ςτα διαςτήματα            , 

           ),              ,              ,              ,             ), 

              και               ςυμπληρώνουμε τον παρακάτω πίνακα.  

Στισ 3 τελευταίεσ κλάςεισ ζχουμε αντίςτοιχη ςυχνότητα 1,3 και 2. Στην κλάςη 

              η ςυχνότητα είναι 3, ςτην κλάςη               είναι 10, ςτην κλάςη 

              είναι 13, ςτην κλάςη              είναι 6 και ςτην 1η κλάςη είναι 12. 

Συμπληρώνουμε τον πίνακα ςυχνοτήτων, όπωσ παρακάτω: 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 9 

ΘΕΜΑ 2 

 

Kwh για Δημόςιεσ 

ή Δημοτικζσ Αρχζσ 

Συχνότητα 

   

Σχετική Συχνότητα 

   

Σχετική ςυχνότητα % 

    

            12 0,24 24 

             6 0,12 12 

              13 0,26 26 

              10 0,20 20 

              3 0,06 6 

              2 0,04 4 

              3 0,06 6 

              1 0,02 2 

Σύνολο 50 1 100 

 

β) Το ιςτόγραμμα ςυχνοτήτων  
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 9 

ΘΕΜΑ 2 

Το πολφγωνο ςυχνοτήτων 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 10 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω χρονόγραμμα φαίνεται η χρονική εξέλιξη της χρήσης του διαδικτύου των 

νοικοκυριών στη χώρα μας, από το 2012 έως και το 2022 (Πηγή: ΕΛΣΤΑΤ, Δεκέμβριος 2022).  

α) Ποιο ποσοστό νοικοκυριών είχαν πρόσβαση στο διαδίκτυο από την κατοικία τους: 

i. το έτος 2012;                 (Μονάδες 6) 

ii. το έτος 2022;                 (Μονάδες 6) 

β) Στην πρόσβαση στο διαδίκτυο από την κατοικία, ποιο έτος, σε σχέση με το προηγούμενο 

έτος, σημειώθηκε: 

i. η μεγαλύτερη αύξηση;                                                                                           Μονάδες 6) 

ii. η μικρότερη αύξηση;                 (Μονάδες 7) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 10 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α) 

 i. Το ποσοστό %, των νοικοκυριών που είχαν πρόσβαση στο διαδίκτυο από την κατοικία τους 

το έτος 2012, ήταν  53,6. 

ii. Το ποσοστό %, των νοικοκυριών που είχαν πρόσβαση στο διαδίκτυο από την κατοικία τους 

το έτος 2022, ήταν 85,5. 

β)  

i. Στην πρόσβαση στο διαδίκτυο από την κατοικία, η μεγαλύτερη αύξηση, σημειώθηκε το έτος  

2014, σε σχέση με το 2013, κατά 65,6 − 56,3 = 9,3 ποσοστιαίες μονάδες. 

ii. Στην πρόσβαση στο διαδίκτυο από την κατοικία, η μικρότερη αύξηση, σημειώθηκε το έτος  

2022, σε σχέση με το 2021, κατά 85,5 − 85,1 = 0,4 ποσοστιαίες μονάδες. 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 11 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Σε μία έρευνα, τυχαία επιλεγμένοι ενήλικες, ρωτήθηκαν αν έχουν διαβάσει ένα τουλάχιστον 

λογοτεχνικό βιβλίο τον τελευταίο χρόνο. Οι απαντήσεις τους, ανά φύλο, αναπαρίστανται στο 

παρακάτω στοιβαγμένο ραβδόγραμμα συχνοτήτων. 

α) Στην έρευνα αυτή: 

i. πόσοι άνδρες και πόσες γυναίκες συμμετείχαν;              (Μονάδες 4) 

ii. ποιο είναι το μέγεθος του δείγματος;              (Μονάδες 3) 

β) Να βρείτε τα ποσοστά, όσων έχουν διαβάσει, ένα τουλάχιστον λογοτεχνικό βιβλίο τον 

τελευταίο χρόνο: 

i. μεταξύ των ανδρών του δείγματος,              (Μονάδες 6) 

ii. μεταξύ των γυναικών του δείγματος,              (Μονάδες 6) 

iii. μεταξύ όλων των ατόμων του δείγματος.              (Μονάδες 6) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 11 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α) 

i. Το πλήθος των ανδρών που συμμετείχαν στην έρευνα είναι 160 + 240 = 400.  

Το πλήθος των γυναικών που συμμετείχαν στην έρευνα είναι 330 + 270 = 600.  

ii. Το μέγεθος του δείγματος είναι  400 + 600 = 1000 άτομα. 

β)  

i. Το ποσοστό μεταξύ των ανδρών του δείγματος, που έχουν διαβάσει, ένα τουλάχιστον 

λογοτεχνικό βιβλίο τον τελευταίο χρόνο, είναι  
160

400
=

40

100
= 40%.  

ii.  Το ποσοστό μεταξύ των γυναικών του δείγματος, που έχουν διαβάσει, ένα τουλάχιστον 

λογοτεχνικό βιβλίο τον τελευταίο χρόνο, είναι  
330

600
=

55

100
= 55%.  

iii. Το πλήθος όλων των ατόμων που συμμετείχαν στην έρευνα είναι 400 + 600 = 1000.  

Από αυτά έχουν διαβάσει, ένα τουλάχιστον λογοτεχνικό βιβλίο τον τελευταίο χρόνο 

160 + 330 = 490 άτομα.  

Επομένως το ποσοστό μεταξύ όλων των ατόμων του δείγματος, που έχουν διαβάσει, ένα 

τουλάχιστον λογοτεχνικό βιβλίο τον τελευταίο χρόνο, είναι  
490

1000
=

49

100
= 49%.  
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 12 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

150 άτομα συμμετείχαν σε έναν διαγωνισμό παζλ, όπου ο στόχος είναι η συναρμολόγηση 

ενός παζλ στο μικρότερο δυνατό χρόνο. Αφού καταγράφηκε ο χρόνος σε λεπτά, που 

χρειάστηκε το κάθε άτομο για τη συναρμολόγηση του παζλ, τα αποτελέσματα 

παρουσιάστηκαν με το παρακάτω ιστόγραμμα συχνοτήτων.       

α) Για την παραπάνω έρευνα: 

i. ποιο είναι το μέγεθος του δείγματος;                 (Μονάδες 4) 

ii. ποια είναι η μεταβλητή του δείγματος και ποιο είναι το είδος της;            (Μονάδες 5) 

β) Πόσα άτομα συναρμολόγησαν το παζλ, σε χρόνο λιγότερο από 20  λεπτά;       (Μονάδες 8)   

γ) Τα άτομα που έκαναν χρόνο λιγότερο από 10 λεπτά, προκρίνονται στην επόμενη φάση του 

διαγωνισμού. Ποιο είναι το ποσοστό  αυτών των ατόμων;                                         (Μονάδες 8) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 12 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α) i. Το μέγεθος του δείγματος είναι 150 άτομα. 

ii. Η μεταβλητή του δείγματος είναι ο «χρόνος» σε λεπτά, που χρειάστηκε το κάθε άτομο για 

τη συναρμολόγηση του παζλ. Είναι ποσοτική μεταβλητή και συνεχής αφού μπορεί να πάρει 

οποιαδήποτε τιμή ενός διαστήματος. 

β) Τα άτομα που συναρμολόγησαν το παζλ, σε χρόνο λιγότερο από 20  λεπτά, είναι όσοι/όσες 

ανήκουν στις κλάσεις [5 , 10), [10 , 15) και [15 , 20). Οπότε προσθέτοντας τις συχνότητες 

αυτών των κλάσεων προκύπτει ότι είναι 12 + 63 + 42 = 117.  

γ) Τα άτομα που έκαναν χρόνο λιγότερο από 10 λεπτά, είναι όσοι/όσες ανήκουν στην κλάση 

[5 , 10) που είναι 12.  Επομένως, το ποσοστό  των ατόμων που προκρίνονται στην επόμενη 

φάση του διαγωνισμού, είναι η σχετική συχνότητα της κλάσης [5 , 10) η οποία είναι  

12

150
= 0,08 = 8%.  
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 13 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Η κατανάλωση καυσίμου σε λίτρα, ανά 100 χιλιόμετρα ενός συγκεκριμένου οχήματος, 

ακολουθεί την κανονική κατανομή με μέση τιμή μ = 8 και τυπική απόκλιση 𝜎 = 0,5, όπως 

φαίνεται στο σχήμα (στον οριζόντιο άξονα είναι η κατανάλωση καυσίμου, σε λίτρα). 

 

α) Να υπολογίσετε τις τιμές των 𝜇 + 2𝜎 και 𝜇 − 2𝜎.             (Μονάδες 6) 

β) Να γράψετε τα διαστήματα (𝜇 − 2𝜎, 𝜇 + 2𝜎) και (𝜇, 𝜇 + 2𝜎) με αριθμούς. 

                 (Μονάδες 4) 

γ) Επιλέγουμε τυχαία μια διαδρομή 100 χιλιομέτρων του οχήματος. Να υπολογίσετε την 

πιθανότητα καθενός από τα παρακάτω ενδεχόμενα για την κατανάλωση του οχήματος σε 

αυτή τη διαδρομή: 

 «Η κατανάλωση είναι μεγαλύτερη από 8 λίτρα.» 

«Η κατανάλωση ανήκει στο διάστημα (7, 9).» 

 «Η κατανάλωση ανήκει στο διάστημα (8, 9).» 

           (Μονάδες 15) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 13 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α) Αντικαθιστώντας έχουμε: 

𝜇 + 2𝜎 = 8 + 2 ∙ 0,5 = 9 

𝜇 − 2𝜎 = 8 − 2 ∙ 0,5 = 7 

 

 

β) Το (𝜇 − 2𝜎, 𝜇 + 2𝜎) αντιστοιχεί στο (7, 9) και το (𝜇, 𝜇 + 2𝜎) αντιστοιχεί στο (8, 9). 

 

 

γ) Η κατανάλωση του οχήματος ακολουθεί την κανονική κατανομή που αναπαρίσταται με 

την γκαουσιανή καμπύλη του παραπάνω σχήματος. Εφόσον η επιλογή της διαδρομής γίνεται 

τυχαία, τότε έχουμε τα εξής: 

Είναι 𝜇 = 8, άρα η πιθανότητα του ενδεχομένου «η κατανάλωση είναι μεγαλύτερη από 8 

λίτρα» είναι ίση με 50% ή 0,5. 

Επίσης, με τη βοήθεια της απάντησης του β) ερωτήματος: 

 η πιθανότητα του ενδεχομένου «η κατανάλωση ανήκει στο διάστημα (7, 9)» είναι 

ίση με 95% ή 0,95 περίπου. 

 η πιθανότητα του ενδεχομένου «η κατανάλωση ανήκει στο διάστημα (8, 9)» είναι 

ίση με 0,95: 2 = 0,475 περίπου. 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 14 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Τα παιδιά των τάξεων Β΄ και Γ΄ ενός γυμνασίου πρόκειται να πάνε ημερήσια εκδρομή. Δύο 

είναι οι υποψήφιοι προορισμοί, η πόλη Α και η πόλη Β. Το δεκαπενταμελές μαθητικό 

συμβούλιο έκανε ψηφοφορία μεταξύ των δύο πόλεων, στην οποία συμμετείχαν όλα τα 

παιδιά των δύο τάξεων, δηλώνοντας την προτίμησή τους (πόλη Α ή πόλη Β). Δεν υπήρχε 

«λευκή» ψήφος. Την πόλη Β προτίμησαν 60 παιδιά της Β΄ τάξης και 20 παιδιά της Γ΄ τάξης. 

Στα αποτελέσματα της ψηφοφορίας αντιστοιχεί το παρακάτω στοιβαγμένο ραβδόγραμμα, 

από το οποίο λείπει το μέρος της ράβδου που αντιστοιχεί στα παιδιά της Β΄ γυμνασίου που 

προτίμησαν την πόλη Β. 

 

α) Σύμφωνα με το στοιβαγμένο ραβδόγραμμα: 

i. Πόσα παιδιά της Β΄ γυμνασίου προτίμησαν την πόλη Α;             (Μονάδες 4) 

ii. Πόσα παιδιά της Γ΄ γυμνασίου συμμετείχαν στην ψηφοφορία;              (Μονάδες 7) 

β) Πόσα παιδιά της Γ΄ γυμνασίου προτίμησαν την πόλη Α;               (Μονάδες 6) 

γ) Να μεταφέρετε στην κόλλα σας και να συμπληρώσετε το παραπάνω στοιβαγμένο 

ραβδόγραμμα.                    (Μονάδες 8) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 14 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α) Όπως φαίνεται στο στοιβαγμένο ραβδόγραμμα: 

i. 50 παιδιά της Β΄ γυμνασίου προτίμησαν την πόλη Α. 

ii. 120 παιδιά της Γ΄ γυμνασίου συμμετείχαν στην ψηφοφορία, εφόσον δεν υπήρχε «λευκή» 

ψήφος. 

β) Τα παιδιά της Γ΄ γυμνασίου, τα οποία προτίμησαν την πόλη Α, σύμφωνα με την ράβδο του 

στοιβαγμένου ραβδογράμματος στα δεξιά ήταν 100. 

γ) Μένει να συμπληρωθεί και να χρωματιστεί με σκούρο χρώμα, το μέρος της ράβδου στα 

αριστερά, το οποίο αντιστοιχεί στα 60 παιδιά της Β΄ γυμνασίου που προτίμησαν την πόλη Β. 

Άρα έχουμε: 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 15 

ΘΕΜΑ 2 

 

 

ΘΕΜΑ 2 

Ρωτήθηκαν 120 φοιτητές και φοιτήτριες και 120 μαθητές και μαθήτριες της Γ΄ λυκείου, πού 

προτιμούν να πάνε διακοπές το καλοκαίρι, μεταξύ βουνού και θάλασσας. Όλοι και όλες 

έδωσαν μία από τις δύο απαντήσεις αυτές. Τα αποτελέσματα των απαντήσεών τους 

φαίνονται στο παρακάτω στοιβαγμένο ραβδόγραμμα, αλλά από τη ράβδο «Μαθητές/τριες 

Γ΄ λυκείου» λείπει το μέρος που αντιστοιχεί στην απάντηση «θάλασσα». 

 

α)  

i. Πόσοι/ες μαθητές/τριες Γ΄ λυκείου απάντησαν ότι προτιμούν βουνό;            (Μονάδες 5) 

ii. Να υπολογίσετε πόσοι/ες μαθητές/τριες Γ΄ λυκείου απάντησαν ότι προτιμούν θάλασσα. 

            (Μονάδες 6) 

β) Να χαρακτηρίσετε ως σωστή (Σ) ή λανθασμένη (Λ) την παρακάτω πρόταση. 

«Οι περισσότεροι/ες από τους φοιτητές/τριες απάντησαν ότι προτιμούν βουνό.» 

           (Μονάδες 5) 

γ) Να μεταφέρετε στην κόλλα σας και να συμπληρώσετε το παραπάνω στοιβαγμένο 

ραβδόγραμμα.                   (Μονάδες 9) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 15 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α)  

i. Όπως φαίνεται από τη ράβδο στα δεξιά, η οποία αντιστοιχεί σε μαθητές/τριες της Γ΄ 

λυκείου που απάντησαν «βουνό», αυτοί/ες ήταν 20. 

ii. Εφόσον απάντησαν 120 μαθητές/τριες της Γ΄ λυκείου συνολικά, αυτοί/ες που απάντησαν 

«θάλασσα» ήταν 120 − 20 = 100. 

 

β) Η πρόταση είναι λανθασμένη (Λ), καθώς 60 απάντησαν «βουνό» και 60 «θάλασσα», 

σύμφωνα με το στοιβαγμένο ραβδόγραμμα. 

 

γ) Συμπληρώνουμε το μέρος της ράβδου στα δεξιά, το οποίο αντιστοιχεί σε μαθητές/τριες Γ΄ 

λυκείου που απάντησαν «θάλασσα». Σύμφωνα με την απάντηση στο ερώτημα β), αυτοί/ες 

ήταν 100. Συνολικά, οι μαθητές/τριες της Γ΄ λυκείου που απάντησαν στην έρευνα ήταν 120, 

όπως φαίνεται και στο συμπληρωμένο στοιβαγμένο ραβδόγραμμα, παρακάτω. 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 16 

ΘΕΜΑ 2 
 

 

ΘΕΜΑ 2 

Σε μια γιορτή που συμμετέχουν παιδιά των τάξεων ΣΤ΄ δημοτικού και Α΄ γυμνασίου, κάθε 

παιδί παίρνει, ως δώρο ένα μπαλάκι. Υπάρχουν μπλε και κόκκινα μπαλάκια, τα οποία 

διαφέρουν μόνο ως προς το χρώμα. Κάθε παιδί επιλέγει ποιο χρώμα προτιμά. 

Τα αποτελέσματα των επιλογών, ανά τάξη, φαίνονται στο παρακάτω ομαδοποιημένο 

ραβδόγραμμα. 

 

 

α)  

i. Πόσα ήταν τα παιδιά που επέλεξαν μπλε μπαλάκι;            (Μονάδες 6) 

ii. Πόσα παιδιά της ΣΤ΄ δημοτικού επέλεξαν μπλε μπαλάκι;            (Μονάδες 6) 

iii. Πόσα παιδιά της Α΄ γυμνασίου επέλεξαν μπλε μπαλάκι;            (Μονάδες 6) 

β) Να μεταφέρετε στην κόλλα σας και να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα συνάφειας. 

  Μπαλάκι 

  Μπλε Κόκκινο Σύνολο 

Τάξη 

ΣΤ΄ δημοτικού    

Α΄ γυμνασίου    

Σύνολο    

                   (Μονάδες 7) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 16 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α)  

i. Μπλε μπαλάκι επέλεξαν 80 παιδιά, όπως φαίνεται στη ράβδο στα αριστερά. 

ii. Τα παιδιά της ΣΤ΄ δημοτικού που επέλεξαν μπλε μπαλάκι ήταν 20, όπως φαίνεται στην ίδια 

ράβδο. 

iii. Τα παιδιά της Α΄ γυμνασίου που επέλεξαν μπλε μπαλάκι ήταν 80 − 20 = 60. 

 

β) Συμπληρώνουμε τον πίνακα συνάφειας. 

Μπλε: 

 ΣΤ΄ δημοτικού 20. 

 Α΄ γυμνασίου 60. 

Κατακόρυφα: 

 Μπλε 20 + 60 = 80. 

 Κόκκινο 40 + 20 = 60. 

Οριζόντια: 

 ΣΤ΄ δημοτικού 20 + 40 = 60. 

 Α΄ γυμνασίου 60 + 20 = 80. 

Συνολικά 80 + 60 = 140. 

  Μπαλάκι 

  Μπλε Κόκκινο Σύνολο 

Τάξη 

ΣΤ΄ Δημοτικού 20 40 60 

Α΄ Γυμνασίου 60 20 80 

Σύνολο 80 60 140 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 17 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Στα κυλικεία δύο σχολείων, ενός γυμνασίου και ενός λυκείου, καταγράφηκαν οι πωλήσεις 

ατομικών συσκευασιών του ίδιου τύπου χυμού, ως προς τη γεύση, πορτοκάλι ή ροδάκινο. 

Συνολικά καταγράφηκαν οι πωλήσεις 360 συσκευασιών. Τα αποτελέσματα φαίνονται στον 

παρακάτω πίνακα συνάφειας: 

  Προτίμηση σε γεύση χυμού 

  Πορτοκάλι Ροδάκινο Σύνολο 

Σχολεία 

Γυμνάσιο 120 80  

Λύκειο 60 100  

Σύνολο    

 

α) Να μεταφέρετε στην κόλλα σας και να συμπληρώσετε τον παραπάνω πίνακα συνάφειας. 

           (Μονάδες 15) 

β) Να συμπληρώσετε το παρακάτω στοιβαγμένο ραβδόγραμμα, με τη βοήθεια του 

παραπάνω πίνακα.           (Μονάδες 10) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 17 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α) Συμπληρώνουμε τον πίνακα συνάφειας. 

Κατακόρυφα: 

 Πορτοκάλι 120 + 60 = 180. 

 Ροδάκινο 80 + 100 = 180. 

Οριζόντια: 

 Γυμνάσιο 120 + 80 = 200. 

 Λύκειο 60 + 100 = 160. 

Συνολικά 180 + 180 = 360 και 200 + 160 = 360. 

  Προτίμηση σε γεύση χυμού 

  Πορτοκάλι Ροδάκινο Σύνολο 

Σχολεία 

Γυμνάσιο 120 80 200 

Λύκειο 60 100 160 

Σύνολο 180 180 360 

 

β) Χρησιμοποιούμε τα δεδομένα του πίνακα για να συμπληρώσουμε το στοιβαγμένο 

ραβδόγραμμα, με τη ράβδο που αφορά το γυμνάσιο. 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 18 

ΘΕΜΑ 2 

 

ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω ιστόγραμμα σχετικών συχνοτήτων (%) παρουσιάζονται οι ηλικίες όλων των 

κατοίκων μιας περιοχής της Ελλάδας, που είναι μικρότεροι/-ες από τα 90 έτη 

ομαδοποιημένες σε κλάσεις. 

Σύμφωνα με τα αποτελέσματα της έρευνας: 

α) Ποια ήταν η κλάση με τις περισσότερες παρατηρήσεις;               (Μονάδες 4) 

β) Οι κλάσεις [0, 10) και [20, 30) έχουν το ίδιο ύψος. Πώς το ερμηνεύετε; 

                 (Μονάδες 5) 

γ) Οι παρακάτω προτάσεις είναι λανθασμένες. Να εξηγήσετε γιατί. 

i. Η κλάση με τις λιγότερες παρατηρήσεις είναι η [0, 10). 

ii. Η κλάση με τις μικρότερες ηλικίες είναι η [80, 90). 

iii. Δεν υπάρχει κλάση που να αντιστοιχεί στο 10% των παρατηρήσεων. 

iv. Το 18% των κατοίκων της παραπάνω περιοχής ήταν μικρότεροι/-ες από τα 40 έτη. 

            (Μονάδες 16) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 18 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

 

α) Η κλάση με τις περισσότερες παρατηρήσεις είναι η [30, 40), γιατί αντιστοιχεί στο 

ορθογώνιο του ιστογράμματος με το μεγαλύτερο ύψος, το οποίο είναι 18. 

β) Και οι δύο κλάσεις [0, 10) και [20, 30) έχουν ύψος 15. Αυτό σημαίνει ότι η κάθε μία 

αντιστοιχεί στο ίδιο ποσοστό, στο 15% των κατοίκων της περιοχής, οι οποίοι/-ες έχουν ηλικία 

μικρότερη από 90 έτη. 

γ)  

i. Η κλάση με τις λιγότερες παρατηρήσεις είναι η [80, 90), η οποία αντιστοιχεί στο ορθογώνιο 

με το μικρότερο ύψος. 

ii. Αυτή είναι η κλάση με τις μεγαλύτερες ηλικίες. Οι μικρότερες ηλικίες ανήκουν στην κλάση 

[0, 10). 

iii. Η κλάση [50, 60) αντιστοιχεί στο 10% των παρατηρήσεων, γιατί το ύψος του αντίστοιχου 

ορθογωνίου είναι 10. 

iv. Οι κάτοικοι που ήταν μικρότεροι/-ες από 40 έτη ήταν περισσότεροι από 18%. Οι ηλικίες 

τους ανήκουν στις κλάσεις [0, 10), [10, 20), [20, 30) και [30, 40).  

Άρα ήταν 15% + 13% + 15% + 18% = 61%. 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 19 

ΘΕΜΑ 2 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται τα παρακάτω σύνολα παρατηρήσεων: 

Α: 4, 6, 4, 5, 7, 2, 4, 8, 11, 6 

Β: 5, 5, 5, 6, 6, 6, 6, 6, 6, 6 

α) Για το σύνολο Α, να υπολογίσετε: 

i. το εύρος, 

ii. τη μέση τιμή �̅�, 

iii. τη διάμεσο 𝛿. 

 

            (Μονάδες 15) 

β) Να συγκρίνετε τα σύνολα Α και Β, ως προς το εύρος και τη μέση τιμή.  

            (Μονάδες 10) 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 19 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α) Σύμφωνα με τις παρατηρήσεις του συνόλου Α: 

i. Η μικρότερη τιμή είναι 𝑥 = 2 και η μεγαλύτερη 𝑥 = 11.  

Άρα 𝑅 = 𝑥 − 𝑥 = 11 − 2 = 9. 

ii. Η μέση τιμή είναι: 

�̅� =
4 + 6 + 4 + 5 + 7 + 2 + 4 + 8 + 11 + 6

10
=
57

10
= 5,7 

iii. Τοποθετούμε σε αύξουσα σειρά τις παρατηρήσεις: 

2, 4, 4, 4, 5, 6, 6, 7, 8, 11 

Η διάμεσος είναι 𝛿 = = = 5,5. 

β) Υπολογίζουμε το εύρος του Β: 

𝑅 = 6 − 5 = 1 

Άρα το εύρος του Α είναι εννεαπλάσιο από το εύρος του Β. 

Η μέση τιμή του Β είναι: 

�̅� =
5 + 5 + 5 + 6 + 6 + 6 + 6 + 6 + 6 + 6

10
=
57

10
= 5,7 

Άρα, το Α και το Β έχουν ίσες μέσες τιμές. 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 20 

ΘΕΜΑ 2 

 

ΘΕΜΑ 2  

Σε ένα γυμνάσιο στο κέντρο της Αθήνας, για μια έρευνα, όλα τα παιδιά κάθε τάξης απάντησαν 

στο εξής: 

«Πώς έρχεστε συνήθως το πρωί στο σχολείο; Με τα πόδια ή με κάποιο μεταφορικό μέσο;» 

Τα αποτελέσματα παρουσιάζονται στο παρακάτω στοιβαγμένο ραβδόγραμμα. 

 

Δίνεται ότι κάθε τάξη έχει 156 παιδιά.  

α) Σε ποια από τις τρεις τάξεις του γυμνασίου απάντησαν τα λιγότερα παιδιά ότι έρχονται 

στο σχολείο με τα πόδια;              (Μονάδες 9) 

β) Δίνεται επιπλέον ότι τα παιδιά της Β´ τάξης που απάντησαν «με τα πόδια» ήταν 80, ενώ τα 

παιδιά της Γ´ τάξης που έδωσαν την ίδια απάντηση ήταν 90: 

i. Να μεταφέρετε και να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα στην κόλλα σας. 
 

Β´ τάξη Γ´ τάξη  
Παιδιά που απάντησαν ότι έρχονται στο σχολείο με τα πόδια  

  

Παιδιά που απάντησαν ότι έρχονται στο σχολείο με κάποιο 
μεταφορικό μέσο  

  

 

ii. Επιλέγουμε τυχαία ένα παιδί που φοιτά στη Β´ τάξη του σχολείου. Ποια είναι η πιθανότητα 

να απάντησε ότι έρχεται στο σχολείο με μεταφορικό μέσο;           (Μονάδες 16) 

 

0
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Α΄ γυμνασίου Β΄ γυμνασίου Γ΄ γυμνασίου

Με τα ποδια Με κάποιο μεταφορικό μεσο 
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 20 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

α) Όπως φαίνεται στο στοιβαγμένο ραβδόγραμμα, το μέρος της ράβδου στα αριστερά (Α΄ 

γυμνασίου), το οποίο αντιστοιχεί στην απάντηση «με τα πόδια» (δηλαδή το πιο σκούρο) είναι 

χαμηλότερο από το αντίστοιχο μέρος στις άλλες δύο ράβδους. 

Άρα, στην Α΄ γυμνασίου απάντησαν τα λιγότερα παιδιά ότι έρχονται στο σχολείο με τα πόδια. 

β)  

i. Σύμφωνα με τα δεδομένα συμπληρώνουμε την δεύτερη γραμμή του πίνακα: 
 

Β´ τάξη Γ´ τάξη  
Παιδιά που απάντησαν ότι έρχονται στο σχολείο με τα πόδια  80 90 
Παιδιά που απάντησαν ότι έρχονται στο σχολείο με κάποιο 
μεταφορικό μέσο  

  

 

Στη συνέχεια, εφόσον τα παιδιά κάθε τάξης ήταν 156, άρα, για την απάντηση «με κάποιο 

μεταφορικό μέσο» έχουμε: 

 Για την Β΄ τάξη 156 − 80 = 76. 

 Για την Γ΄ τάξη 156 − 90 = 66. 

Άρα συμπληρώνουμε και την τελευταία γραμμή του πίνακα: 
 

Β´ τάξη Γ´ τάξη  
Παιδιά που απάντησαν ότι έρχονται στο σχολείο με τα πόδια  80 90 
Παιδιά που απάντησαν ότι έρχονται στο σχολείο με κάποιο 
μεταφορικό μέσο  

76 66 

 

ii. Εφόσον επιλέγουμε το παιδί της Β΄ γυμνασίου τυχαία, μπορούμε να θεωρήσουμε ότι κάθε 

παιδί από τα 156, της Β΄ γυμνασίου έχει την ίδια πιθανότητα να επιλεγεί. 

Επομένως, από τον κλασικό ορισμό της πιθανότητας έχουμε ότι η πιθανότητα το παιδί που 

επιλέξαμε να απάντησε ότι έρχεται στο σχολείο με τα πόδια είναι ίση με:  

80

156
=
20

39
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Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 21 

ΘΕΜΑ 2 

 

ΘΕΜΑ 2 

Η Χριστίνα κάθε απόγευμα περπατάει 3 χιλιόμετρα. Θεωρούμε ότι ο χρόνος, σε 𝑚𝑖𝑛 (λεπτά), 

στον οποίο περπατάει τα 3 χιλιόμετρα ακολουθεί κανονική κατανομή με μέση τιμή μ = 34 

και τυπική απόκλιση 𝜎 = 1, όπως φαίνεται στο σχήμα. 

 

α) Να υπολογίσετε τους αριθμούς 𝜇 − 𝜎, 𝜇 + 𝜎, 𝜇 − 2𝜎 και 𝜇 + 2𝜎.             (Μονάδες 4) 

β) Επιλέγουμε τυχαία μια διαδρομή 3 χιλιομέτρων της Χριστίνας. Να υπολογίσετε την 

πιθανότητα, ο χρόνος της για αυτή τη διαδρομή: 

i. να ήταν μεγαλύτερος από 34 𝑚𝑖𝑛,             (Μονάδες 7) 

ii. να ανήκει στο διάστημα (33, 35),                  (Μονάδες 7) 

iii. να ανήκει στο διάστημα (32, 36).             (Μονάδες 7) 

 

 

  

45



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Α 

Π 

Α 

Ν 

Τ 

Η 

Σ 

Η 
 

Μαθηματικά ΚΕΦΑΛΑΙΟ: 2 ΑΣΚΗΣΗ: 21 

ΘΕΜΑ 2 

ΛΥΣΗ 

 

α) Αντικαθιστώντας έχουμε: 

𝜇 − 𝜎 = 34 − 1 = 33 

𝜇 + 𝜎 = 34 + 1 = 35 

𝜇 − 2𝜎 = 34 − 2 ∙ 1 = 32 

𝜇 + 2𝜎 = 34 + 2 ∙ 1 = 36 

 

β) Ο χρόνος της Χριστίνας ακολουθεί την κανονική κατανομή που αναπαρίσταται με την 

γκαουσιανή καμπύλη του παραπάνω σχήματος. Η διαδρομή που επιλέγουμε είναι μια τυχαία 

διαδρομή 3 χιλιομέτρων, άρα: 

i. Η πιθανότητα ο χρόνος της Χριστίνας να ήταν μεγαλύτερος από 34 𝑚𝑖𝑛 είναι ίση με 0,5, 

γιατί 𝜇 = 34. 

ii. To (33, 35) αντιστοιχεί στο (𝜇 − 𝜎, 𝜇 + 𝜎) της παραπάνω κατανομής, άρα η πιθανότητα 

ο χρόνος της Χριστίνας να ανήκει στο διάστημα (33, 35) είναι ίση με 0,68, περίπου. 

iii. To (32, 36) αντιστοιχεί στο (𝜇 − 2𝜎, 𝜇 + 2𝜎) της παραπάνω κατανομής, άρα η 

πιθανότητα ο χρόνος της Χριστίνας να ανήκει στο διάστημα (32, 36) είναι ίση με 0,95, 

περίπου. 
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